例 谈 数 学 探 索 题

数学组    朱达峰  

数学探索题就是从问题给定的题设条件中探究其相应的结论，或从给定的问题要求中探究其相应的必备条件、解题途径等等。

数学探索题的鲜明特点式问题本身具有一定的开放性，其求解的过程中带有较强的探索性。

数学探索题分为条件探索型，结论探索型，规律探索型．它是考查能力的好题型，因而成为历年高考命题的热点内容。

例1  （条件探索型）已知
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   （1）求
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   （2）判断函数
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讲解：（1）∵
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（2）设
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点评：本题需要探索是该函数为单调函数的条件，属于条件探索型问题。 本题求解也可以用导数来解决。

例2（结论探索型）（１）设
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。求证：四边形
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为平行四边形的充要条件是
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为椭圆的半长轴）；

（2）命题（1）的结论能推广到双曲线吗？为什么？

讲解：（１）不妨设椭圆方程为
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联立两方程
[image: image54.wmf]1

2

2

2

2

=

+

b

y

a

x

与
[image: image55.wmf]c

my

x

+

=

，得 
[image: image56.wmf]0

2

)

(

4

2

2

2

2

2

=

-

+

+

b

mcy

b

y

a

b

m

，

于是有
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，由椭圆的第二定义，得
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首先，若四边形
[image: image61.wmf]ABCD

为平行四边形，则点
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 ，将其代入椭圆方程并化简得
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其次，若
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（2）命题（1）的结论在双曲线中不成立，因四边形
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不可能为平行四边形．

点评：关于命题（1）的结论在双曲线中是否成立，这是需要探索的问题．当然，我们也可以考虑圆、抛物线中的情形．做做解题后的不断反复思考，是提升能力的一种好途径。
例3 （规律探索型）对数列
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   （1）已知数列
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讲解：（1） 
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点评：关于
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阶差分数列是高等数学里的一个概念，所以，本题是一道难度比较大的选拔性的试题，它的解题方法在课内，而解题的智能却在课外！
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